Stoch. modele ukladéw oddziualujacych 2024
lista 3: procesy i poétgrupy Fellera

1. Niech (P, F) bedzie procesem Fellera. Pokaz, ze odwzorowanie

Hfj(th)] (1)

jest ciggle dla dowolnego n, dowolnych ¢, ...,t, € R oraz dowolnych
fiyooos fa € Go(S).

2. Niech S = Z. Pokaz, ze taiicuch Markowa w czasie ciagtym (P, F) jest
procesem Fellera wtedy i tylko wtedy, gdy dla kazdego y € S i kazdego
te Ry,

z+— E,

lim P,[X;=y]=0.

|z| =00

3. Niech T' = (T})ier, bedzie polgrupa Fellera. Pokaz, ze ||T'(t) f|| < | f||
dla wszystkich f € Cy(S).

4. Niech T = (T})er, bedzie polgrupa Fellera. Pokaz, ze ze funkcja ¢ +—
T(t)f z [0,00) do Cy(S) jest ciagta.

5. Niech S =R i B = (By)ier, bedzie ruchem Browna.
(a) Pokaz, ze T; zdefiniowane przez
Tif(x) = E[f (B + )]

jest potgrupa Fellera.

(b) Wyjasnij, dlaczego T nie jest mocno ciagta jako potgrupa opera-
torow na C(S5).

6. Niech U(«) bedzie rezolwenta potgrupy Fellera T' = (1})icr, . Pokaz, ze
dla kazdego f € Cy(95),

lim aU(a)f = f.

a—0o0

7. Niech U(«) bedzie rezolwenta potgrupy Fellera T' = (1})ier, . Pokaz, ze

TU () f(x) = / T (o) ds



