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1. Niech S = [1,400). Pokaz, ze rodzina T' = (1});cr, zadana przez
Tuf(a) = exp (~t/a) f(a) + [ty exp (~t/y) Flo) .

dla f € Cy(S) jest polgrupa Fellera. WSKAZOWKA: ZnajdZ probabilistyczna interpretacje

d

&th(x)

t=0
Wykorzystaj ja aby zdefiniowaé proces Fellera (P, F) dla ktérego Ty f(x) = E.[f(X})]
2. Znajdz generator infinitezymalny jednorodnego procesu Poissona z intensywnoscia A > 0.

3. Niech B = (By)ser, bedzie ruchem Browna. Pokaz, ze proces stochastyczny Y; = By +t jest procesem
Fellera. Znajdz jego generator infinitezymalny.

4. (wzér Feynmana-Kaca) Niech (P, F) bedzie procesem Fellera z potgrupa T' = (T}):cr, i generatorem
(L,D(L)). Niech v bedzie funkcja nieujemna z Cy(S). Dla kazdego x € S oraz ¢ > 0, definiujemy

71w =B 1) e (- | tv()@)ds)] L feas).

1. Pokaz, ze T* = (T} )ier, jest polgrupa.

1 - exp <_ /Otv(Xs)ds> - /OtU(Xs)exp (- /:v(XT)dT> ds

a nastepnie wywnioskuj, ze dla f € Cy(S5),

2. Zauwaz, ze

t
thth*f:/O Ts(vTy_.f)ds.

3. Rozwazmy f € D(L). Pokaz, ze
d *
aTt f = Lf - Uf.

t=0
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